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Пусть задано натуральное число 𝑄 > 1 и некоторые промежутки 𝐼𝑗 ⊂ R длины
|𝐼𝑗 | = 𝑄−𝑣, 0 < 𝑣 < 1

𝑘 , 1 6 𝑘 6 𝑛. Рассмотрим многочлен с целыми коэффициентами
𝑃 (𝑥) = 𝑎𝑛𝑥

𝑛 + ... + 𝑎1𝑥 + 𝑎0 ∈ Z [𝑥]. Под высотой многочлена 𝑃 (𝑥) будем подразумевать
величину 𝐻 (𝑃 ) = max |𝑎𝑖|. Степень многочлена 𝑃 (𝑥) будем обозначать как deg𝑃 = 𝑛. Опре-
делим множество многочленов с целыми коэффициентами ограниченной степени и высоты:

𝒫𝑛(𝑄) = {𝑃 (𝑥) ∈ Z [𝑥] : deg𝑃 6 𝑛,𝐻 (𝑃 ) 6 𝑄} .

Пусть далее �̄� = (𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑘) ∈ Π = 𝐼1 × 𝐼2 × ... × 𝐼𝑘 - вещественный вектор. Через
𝜇𝐵 будем обозначать меру Лебега измеримого множества 𝐵 ⊂ R𝑘, 𝑘 ∈ N, для элементов
которого неравенство

∏︀𝑘
𝑖=1 |𝑃 (𝑥𝑖)| < 𝑄−𝜔, 𝜔 > 𝑛− 𝑘 + 1 верно хотя бы для одного полинома

𝑃 (𝑥) ∈ 𝒫𝑛(𝑄) на множестве 𝐵 ⊂ Π.

Теорема 1. 𝜇𝐵 < 1
4𝜇Π.

Доказательство теоремы основано на методе В. Г. Спринджука, разработанного при реше-
нии проблемы Малера [1], [2]. Следующие леммы обосновывают переход от множества всех
целочисленных многочленов 𝑃 (𝑥) = 𝑎𝑛𝑥

𝑛+ ...+𝑎1𝑥+𝑎0 к множеству неприводимых в поле ра-
циональных чисел многочленов, имеющих определенную структуру коэффициентов и корней,
при доказательстве теоремы.

Лемма 1. Пусть все координаты вектора �̄� = (𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑘) трансцендентны и 𝐵1, 𝐵2

— множества �̄� ∈ Π, для которых соответственно неравенства

𝑘∏︁
𝑖=1

|𝑃 (𝑥𝑖)| < 𝑄−𝜆1 ,
𝑘∏︁

𝑖=1

|𝐹 (𝑥𝑖)| < 𝑄−𝜆1

имеют решение в целочисленных полиномах 𝑃 (𝑥) степени не выше 𝑛 и целочисленных непри-
водимых полиномах 𝐹 (𝑥) степени не выше 𝑛 соответственно. Тогда если 𝜇𝐵2 < 𝑐1 (𝑛)𝜇Π,
0 < 𝑐1 < 1, то 𝜇𝐵1 < 𝑐2 (𝑛)𝜇Π, где 𝑐1 < 𝑐2 < 1.
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Лемма 2. При некотором 𝜆2 > 0 неравенство

𝑘∏︁
𝑖=1

|𝐹1 (𝑥𝑖)| < 𝑄−𝜆2

имеет решение для множества 𝐵1, 𝜇𝐵1 < 𝑐3 (𝑛)𝜇Π, в целочисленных неприводимых много-
членах 𝐹1 (𝑥) степени не выше 𝑛. Тогда неравенство

𝑘∏︁
𝑖=1

|𝐹2 (𝑥𝑖)| < 𝑄−𝜆2

имеет решение для некоторого множества 𝐵2, 𝜇𝐵2 < 𝑐4 (𝑛)𝜇Π, в целочисленных неприво-
димых многочленах 𝐹2 (𝑥) степени не выше 𝑛, подчиненных условию

max
06𝑖6𝑛−1

|𝑎𝑖 (𝐹2)| 6 𝑎𝑛 (𝐹2) = 𝐻 (𝐹2) ,

где 𝑎𝑖 (𝐹2) — коэффициенты многочлена 𝐹2 (𝑥).
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Впервые понятие регулярной системы было введено Р. Бейкром и В. Шмидтом [1]. С по-
мощью свойств регулярных систем можно доказывать аналоги теоремы Хинчина в случае
расходимости и находить оценку снизу для размерности Хаусдорфа различных множеств
[2, 3, 4, 5, 6, 7]. В данной работе дано определение регалярной системы точек на плоско-
сти и доказана регулярность алгебраических точек на плоскости, что обобщает результаты Р.
Бейкера, В. Шмидта, В. И. Берника, В. В. Бересневича.




