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Рассмотрим класс 𝒫𝑛(𝐻), 𝐻 > 1 многочленов 𝑃 (𝑧) комплексной переменной 𝑧 степени
deg𝑃 = 𝑛 > 3 и высоты ℎ(𝑃 ) 6 𝐻. Ясно, что

𝑐1(𝑛)𝐻𝑛+1 < 𝒫𝑛(𝐻) < 𝑐2(𝑛)𝐻𝑛+1. (1)

Нетрудно доказать, что при 𝛾1 > 1 существуют круги 𝐶(𝑧0, 𝑟) ⊂ C радиуса 𝑟 = 𝐻−𝛾1 ,
внутри которых нет алгебраических точек высоты ℎ 6 𝐻 при любом 𝑛 > 3.

Теорема 1. Обозначим через 𝐵1(𝐻, 𝛾1) ⊂ 𝐶(𝑧, 𝑟), 𝑧 ∈ C, 𝐻 > 1, 0 ≤ 𝛾 < 1 множество
решений системы неравенств

|𝑃 (𝑧)| < 𝑐3(𝑛)𝐻−𝑛−1
2 ,

𝐻−𝑛−1
2 < |𝑃 ′(𝑧)| < 𝛿0𝐻. (2)

Тогда при достаточно малом 𝛿0 справедливо неравенство

𝜇𝐵1(𝐻, 𝛾1) <
1

4
𝜇𝐶(𝑧, 𝑟),

где 𝜇𝐵1 - плоская мера измеримого множества 𝐵1 ∈ C.
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Теорема 2. Пусть 𝐵1(𝐻, 𝛾1), как в теореме 1,

𝐵2(𝐻, 𝛾1) = 𝐶(𝑧, 𝑟) ∖𝐵1(𝐻, 𝛾1),

𝐴(𝐻)- множество комплексных алгебраических точек 𝛼 ∈ 𝐶(𝑧, 𝑟),deg𝛼 = 𝑛, ℎ(𝛼) ≤ 𝐻. Тогда
справедливо неравенство

𝐴(𝐻) > 𝑐3(𝑛)𝐻𝑛+1−2𝛾1 . (3)

Теорема 2 несложно получается из теоремы 1. Теорема 1 доказывается средствами метри-
ческой теории диофантовых приближений [1].Теорема 2 для коротких интервалов I и алгеб-
раических действительных точек 𝛼 ∈ 𝐼 без оценки снизу для |𝑃 ′(𝑧)| доказана в [2].
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Начиная с конца 2016 года авторы занимались задачей аналитического продолжения рядов
Дирихле (см. [1]-[6]). Это объясняется тем, что все задачи теории рядов Дирихле так или
иначе связаны между собой, и результаты, полученные в направлении решения одной задачи,
позволяют получить новые результаты в решении других задач. Авторы выбрали для себя
задачу аналитического продолжения рядов Дирихле.


