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Рассмотрим многочлены 𝑃 (𝑧) = 𝑎𝑛𝑧
𝑛 + 𝑎𝑛−1𝑧

𝑛−1 + ... + 𝑎1𝑧 + 𝑎0, 𝛼𝑗 ∈ Z, с корня-
ми 𝛼1, 𝛼2, ..., 𝛼𝑛 степени deg𝑃 = 𝑛 и высоты 𝐻 = max

06𝑗6𝑛
|𝑎𝑗 |. Обозначим через 𝐷 (𝑃 ) =

𝑎2𝑛−2
𝑛

∏︀
(𝑎𝑖 − 𝑎𝑗)2 дискриминант многочлена 𝑃 (𝑧) . Для натурального 𝑄 > 1 введём классы

многочленов
𝒫𝑛(𝑄) = {𝑃𝑛 (𝑧) : 𝐻 (𝑃 ) 6 𝑄} ,

𝒫𝑛(𝑄, 𝜐) =
{︀
𝑃𝑛 (𝑧) ∈ 𝒫𝑛(𝑄), 𝐷 (𝑃 ) 6 𝑄2𝑛−2−2𝜐, 0 6 𝜐

}︀
.
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В диофантовых приближениях важное значение имеют оценки для #𝒫𝑛(𝑄, 𝜐) [1,2,3]. По-
лучен следующий результат.

Теорема. При 0 6 𝜐 < 1
2 справедлива оценка

#𝒫4(𝑄, 𝜐) < 𝑐 (𝑛)𝑄4−2𝜐.
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Дирихле доказал следующую теорему о приближении действительных чисел рационалны-
ми

Теорема 1 (Дирихле). Пусть 𝛼 ∈ R, а 𝑄 > 1 — натуральное число. Тогда существуют
натуральное число 1 6 𝑞 6 𝑄 и целое 𝑝, удовлетворяющие неравенству

|𝛼𝑞 − 𝑝| < 𝑄−1. (1)


