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B paHHol paboTe paccmaTpuBatoTcst MeToAbl CYMMUPOBAHUS PACXOASLLMXCS YMCTIOBbIX psifoB: MeTop, MNyaccoHa-Abens n metog Yesapo.
PaccmoTpum uncnoson psg
Yhe1 G = Ay +ay + ot + e (1)

B kayecTBe cyMMbl aHHOrO psida GepeTcs npeden nocrnefoBaTenbHOCTU €r0 YaCTUYHbLIX CYMM S =
Iéim S, B NpeanorioXeHuu, YTo ISTOT npeden CyLecTByeT M KoHeyeH (Mnu paBeH GEeCKOHEYHOCTM
—00

onpegeneHHoro 3Haka). «KoneGnwowuiicsa» pacxogawmics psg He MMeeT CyMMbl B yKasaHHOM Bbllle
0Obl4HOM cMbicne. [ns peleHust 3agadyyM CyMMUPOBaAHUS PaCXOOSALIMXCS B OObIMHOM CMbiCNe psigoB
NPUMEHSAIOT METOAbl «0606LLEeHHOro cymmupoBaHusa» [1]. B ux ocHoBe NexuT noHaTne «0606LLEeHHON CyMMBbI
psaa».

OnpepeneHne «0606LLeHHON CyMMbI psigay 0Obl4HO yo0BNETBOPSET ABYM TpeboBaHMAM:

1) NnHenHocTb. Ecnun pag Y7, a; nmeeT 0006LLeHHYo cymmy A, a psaa Y.p-, b, umeeT 0600LLEeHHY0
cymmy B, 10 pag Yp-,(aa, + Bby), rae Va, € R, nmeeT 0600LeHHy0 cymmy A + B.

2) PerynsipHocTb. Psag, cxopgawmincsa B 06bIMHOM CMbICIE K CyMMe S, OOIMKEH UMETb «0D0OLLEHHYHO
CYMMY», U NPUTOM TaKKe pPaBHYHo S.

B paHHoM paboTe paccmaTtpuBalroTcs OBa MeToda CYMMWPOBAHMSI pacxogsdluxcs psigoB: MeTos
MyaccoHa-Abensa (MeTof CTeNneHHbIX psigoB) n metoq Yesapo (MeTon cpeaHuX apudMeTUYECKMX)

MeTtop lNMyaccoHa-AbGens (MeToa cTeneHHbIX pAAoB). [1o gaHHoMy psgy (1) cocTaBum CTEneHHOM

psin

ZI?:l ak xk_l = a1 + azx + a3x2 + -+ akxk‘l + .-

(2)

Ecnu aToT psag cxoautes ansi Bcex x € (0,1) u ero cymma S(x) npu x = 1 — 0 umeeT npegen, paBHbiii S, TO
ecTb liInOS(x) = S, To roBopsT, YTo psAg (1) cymmmpyem meTtogom lNMyaccoHa-AGens u Yucno S HasbiBakoT
x—1—

«obobLieHHon (B cmbicne MyaccoHa) cymmon» AaHHOro psga.

[aHHbI MeTo «0000LLEHHOTO CYMMUPOBAHNS», OYEBUOHO, ABNSAETCA NMHENHbIM. Ero perynspHocTb
JokasblBaeT criegytowas teopema [1].

Teopema (Abensi). Ecnu pag (1) cxogutes u umeet cymmy S (B 06bluHOM cMbicnie), To ans x € (0,1)
CXOAUTCA CTeNeHHoM psf (2) u cymma ero ctpemutcs k npegeny Snpux — 1 — 0.

Mpumep 1. PaccmoTpum pacxogsalumimcs pag

Z(—nk-l Sl 14+1—1+4
k=1
CocTaBuMm cTeneHHon psag Buaa (2)

2(—1)"‘1 xkl=1—x+x2—x3+ -
=1

y y 1
[JaHHbli cTeneHHo psag cxogutes ans Becex x € (0,1) n umeeT cymmy, paBHyto S(x) = o Tak kak

1
=3

xﬂr}o 5() = xgmo 1+ x

. 1
TO paccmaTpmBaeMbIn psg cymmupyem no metoay lNyaccoHa-Abens n ero o6o6LleHHas cymma paBHa >
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MeToa Yesapo (MeToa cpenHux apudpmeTnyecknx). Myctb S, — YacTUYHbIE CyMMbI YACIIOBOIO psiaa
(1), a

Sl+52 _Sl+52+"'+5k

Al = Sl'AZ = 2 ey A = k y e

nocneagoBaTesibHOCTb CpeaHnX apmbmemqecm/lx CyMM 3TOrIO pdaaa. Ecnu cyulecTteyeTt

Si+S+-+S§
lim A, = lim 12 k=
k—oo k—o0 k

TO YMcro S HasblBaeTcs «0bo6LLeHHo (B cMbiciie Yesapo) cymmoiny psaga (1).
Mpumep 2. B kayecTBe NpumMepa CHOBa pacCMOTPUM pacXogsaLnncs psa

1—-14+1—1+--

k+1

Takkak Aypq = Py

1 . 1 o
a Ay =370 ’Elm Ay = 7. [laHHbIM psif cyMMUpyeM MeTofiom Yesapo 1 ero cymma
—00

1

paBHa .
JInHenHocTb MeToda Yesapo oyeBugHa. Ero perynsipHOCTb BbiTEKaeT U3 CneayoLwero yTBepxXaeHuns.
YT1BepxaeHvne. Ecnu nocnepoBatensHocTb {a;} cxoauntcst k npegeny A, TO K 3TOMy Xe npegeny

aytag+..tag
cXoauTca n nocnenoBaTtesibHOCTb g, = Y cpeaHunx apw@meTquCKmx qHucen aq, a,, ..., dg, ...

MmMeeT mecTo cnegytolwee yTeepxaeHue.

Teopema (PpobeHunyca). Ecnu psg (1) cymmmpyem no metoay cpefHux apumMeTnyecknx K KOHeHYHON
«CymMMme» S, TO OQHOBPEMEHHO OH CyMMUpPYeM Takke no metogy NyaccoHa-Aberns, v MPUTOM K TOW e CyMME.

3ameTnm, 4TOo 0bpaTHOE HeBepHO. Hanpumep, 3HakovepeayoLWmica psag

1-24+3—4+--

He umeeT «06006LLEHHOM CyMMbI» B CMbICIie Ye3apo, Tak kak He BhINOJHAETCA Heobxoaumoe ycrosue
CYMMMPYEMOCTU MO MEeTOAY CpeaHuX apudmMeTnyecknux. Toraa kak psia

1—2x +3x% — 4x3 + -+

1 1
—— , a lIlim S(x) = lim —— =- . CnepoBaTenbHO,
(1+x)? x-1-0 ( ) x—1-0 (1+x)2 14 A
«obobLieHHas cymma» paccmatpmBaeMoro psaa no metoay lNyaccoHa-Abens paBHa "

Takum o6pasom, meToa MNyaccoHa-AGens npumeHnM B Gonee LUMPOKOM Kracce Criydaes, YeM MeToq
Yesapo, Npu 3TOM He NPOTUBOPEYMT eMy B TeX Cryyasix, Korga npuMeHumbl o6a meToaa.

uveer npu x € (0,1) cymmy S(x) =

Cnucok ucnosib308aHHbLIX UCMOYHUKOS:
1. @uxmeHeonby, .M. OcHosbl Mamemamuyeckoeo aHanu3a. Yacme 2.Y4ebHuk / .M. ®uxmeHaonby. — Mockea: OzHu, 2005.
-- 464 c..

200



